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PROPOSITO

Al terminar el trabajo con esta guia los estudiantes del CLEI VI de la Institucion Educativa
Héctor Abad Gémez estaran en capacidad de comprender que los limites se utilizan para
determinar la continuidad o discontinuidad, son valores a los cuales se acerca una funcién
dependiendo del valor al que se aproxime la independiente (x).

ACTIVIDAD 1 (INDAGACION)

Lo que vamos a aprender, para qué nos sirve?

Hay muchas aplicaciones de los limites, sin embargo, podemos mencionar que estudiar el
concepto de limite y su uso nos va a servir para conocer el crecimiento de bacterias.

Los microorganismos son seres Vvivos, en su gran mayoria unicelulares, cuya reproduccion
depende de las condiciones en las que habitan. Entre los microorganismos cuya reproduccion
es importante controlar estan las bacterias. Asi, el control adecuado del crecimiento de un
cultivo de bacterias permite obtener alimentos de calidad y conocer la situacion de una
epidemia en una poblacion.

Normalmente, el crecimiento de un cultivo anteriores). Sin embargo, en algunas

de bacterias se puede determinar mediante
la aplicacion de funciones lineales,
cuadraticas, logaritmicas o exponenciales
(algunas de estas, estudiadas en semanas

situaciones se utilizan funciones por partes,
a las que se les analiza su continuidad para
establecer si hay cambios considerables en
el patron de crecimiento del cultivo de

1

Juan Carlos Marquez (sabatino) — Lorena Ramirez (nocturna) — CLEI 6



| co— INSTITUCION EDUCATIVA
- HECTOR ABAD GOMEZ
Proceso: GESTION CURRICULAR Cddigo
Nombre del Documento: GUIA VIRTUAL PARA DESARROLLAR EN CASA - Sabatino y Versién Pagina
Nocturno 01 2de5
bacterias (como un virus).
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LIMITES

Un limite es una aproximacion, una tendencia, es un punto al que puede llegar un valor.
También, podemos decir que un limite es un topo, algo que no puedes sobrepasar. Los limites
son valores a los cuales se acerca una funcion f(x) dependiendo del valor al cual se aproxime
x. Se definen o se simbolizan formalmente asi:

lim f(x) =1L

x-a
Pero, ¢Qué significa esa simbologia?, cuando n estd muy préximo a (a) , entonces se
aproxima a L .
Algunos limites son laterales, de funciones racionales, de funciones indeterminadas, de
funciones radicales y de funciones trigopnométricas.

Laterales: los Por la izquierda
acercamientos de x a lim f(x) =1L
. . x—-a
a son por laizquierda
o por la derecha Por la derecha
lim f(x) =L
x—at
De funciones lim P(x)
radicales x-a Q(x)
De funciones .
. . lim— = 4o
indeterminadas x—=0 X
lim f(x) = oo
x—0
P(x)
xtt0 Q ()
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Tiene variaciones en los resultados, si la funcion que esta en el
numerados es mayor o menor que la funciébn que esta en el
denominador.

De funciones
radicales

lim /£ (x)

De funciones
trigonométricas

sen(x)

x-0 X

Ejemplos:

2
.o x“=1
1. lim
x>1 x+1

a) Al sustituir el valor de x por 1 (sustituimos por 1, porque la x tiende a 1, obtenemos:

I 12 -1 _
;Eq 1+1 B
M@ -1

2
1-1 0

2 2

b) También, se puede resolver el ejercicio haciendo uso de los productos notables, asi:

li

x? -1

C (x+D(x—-1)
xl—rH (x+1)

e Hx - 1)
m )

-1 b

se simplifica (x + 1) que esta en el numerador y denominador

2
. x“-9
2.
x——3 X+3

lirq x —1,al quedar x'1, se sustituye la x por 1
X

lirq 1—-1=0, deigual forma el resultado es cero.
X—

a) Al sustituir la x por —3, queda:

; —32-9  (=3)(-3)-9 0
33 0 )

Sin embargo, podemos resolver el limite usando productos notables, asi:

. x%2-9
b) lim
x—>—3 X+3
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Es el momento de recordar algunos productos notables que son Utiles para resolver limites:

Producto notable
(a+b)?

(a+b)
a:-b=
a’-b?
a+p’
at-bt

(a+b+c)

x?2 -9

lim =
x--3 x + 3

(x+3)(x—-3) _

(x+3)

x—-=3

lim
x—-=3

Ge+3)
lim (x —3) =

x—=3

—3-3=-6

Expresién algebraica
a’+ 2ab + b?

a’ + 3a%b + 3ab? +b’
(a+b)(a-b)
(a—b) (a* + b? + ab)
(a+b)(a’+b?-ab)
(a+b)(a-b)(a®+b?

a+bi+c?+2ab +2ac +2be

Teniendo en cuenta lo anterior, resuelve cada limite aplicando los productos notables si es el

caso.

1. linll(3x2 —5x+4)
X—

x3-8

x—2 X+2

x245x46
x+3

x—-3

4. lim

G+ —-3) _

Nombre

Binomio al cuadrado

Binomio al cubo

Diferencia de cuadrados

Diferencia de cubos
Suma de cubos
Diferencia cuarta

Trinomio al cuadrado

x%2—-4

x—2 2x%2—x-10

5. lim

x%-4

x—>—2 2x%2—x-10

Juan Carlos Marquez (sabatino) — Lorena Ramirez (nocturna) — CLEI 6




| — INSTITUCION EDUCATIVA
LAAG. HECTOR ABAD GOMEZ
Proceso: GESTION CURRICULAR Cddigo
Nombre del Documento: GUIA DE TRABAJO PARA LA ATENCION DE ESTUDIANTES EN LA Versién 01 Pa'gina
PRESENCIALIDAD — JORNADA SABATINA 5de5

FUENTES DE CONSULTA:
https://www.problemasyecuaciones.com/limites/calculo-limites-explicados-
metodos-reglas-procedimientos-indeterminaciones-grados-infinito-resueltos.html
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